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难知道 要使内插函数是紧子撑的 当且仅当 艺
。
侧哟。 一扭司 是全通的 因此现在的关键

问题是要设计一个尺度函数 试 使得

,

甲气了乙 凡
,

,

几 任 ,

并
几

具有这样性质的尺度函数称为主尺度函数 侧
。

关于这种尺度函数的一般设计
,

文献 有深

入的研究
。

关于 带正交紧子撑主尺度函数的存在问题
,

文献 叫进行了讨论
,

他们得到了

令人悲观的结果 对 带子波而言
,

除了 子波外
,

主尺度函数的正交性与紧支撑性是

不相容的
。

本文的主要 目的是要构造出一类 带正交的紧支撑尺度函数具有整数平移抽样性质

州 创 一 ,

并在一定范围将其参数化
,

进而把 带的 子波抽样定理扩展到这样

, 一 一

收到
, 一 一

定稿
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期 张建康等 带 子波抽样定理

气 公 十 凡 公 艺凡

气 公 夕
『一一一了丁

一 ’又 二二二一一

卜叫 姓 了
弋

引理 是文献
,

中结果在 带情况下的推广
。

直接利用引理
,

我们可得到下面的推

论
。

推论 、 一 ‘ 一 ‘
,

、 ‘ 。 当且仅当 ,

斌
。 一 ‘

而
占

,

或等价于
,

、一 习 了五了
,

且 创 一‘ ‘ 是在算子 下保持不变的唯一一个三角多项式
,

这里

一 , 。 ,

“ 一 又
·

摆云穿竺 仁孺邺 一 ‘ 一 ,‘· 一 ,

引理 如果对 叫 丛叮
,

司 笋。
,

那么
,

由 式确定的尺度函数是正交的
。

引理 设 【 ⋯ 汀一 ’ 」 劝
,

且 劝 满足条件

二琶呈具 希, ‘

一
’ ,

,

了

扭卜资申屯咔林岂夕
·任、
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。 , ,

一 而
, , ,

。 , , , , ,

名 护
一 而

。 , , , , ,

一 。 , , ,

扭卜两斗嗽翔润渔
‘哎。、

一 。 , , ,

一 “ , 。 ,

夕 ,

这里
, 、 , ,

, , , 尹
, , , , 。

从 式我们不难看出 有 阶消失矩的充要条件是 十 尸 的两个根 护幻 “ 、

护 , “ 是方程

, , , ,

一
, ,

一
, ,

利用二次方程根与系数的关系能够导出
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。 , 、

了丽 一 。

枯矛 名 夕 二二

—
名

功丽 功丽 一一 斌 。

十

—
么一 一

而亏 了丽尸 互兰里匹之

一 功丽

十 而亏

选择 。 中较小的一个 习
,

因为它不仅影响所构造尺度函数的几何性质
,

也决定着相应子波基的逼近能力 ‘一‘”

而且

, 。
一 功丽

勺曰 而百一

十 一 二二一

一 留

一 沪霓
十 山 公 万

功丽 一

十

—
甘

山

一 而亏
山

而亏一

训石亏一
山

设 山 则上面的式子可表示为
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带 叭抽 子波抽样定理

最后我们把 带的 叭龟 抽样定理 扩展到 带 仿照 的证明方法
,

我们可

以证明下面的 带子波抽样定理
,

定理 设 侧 是一个 带正交紧支撑尺度函数
,

且满足条件 兄
。

抓 。 一 哟 并
,

、 任 ,

则对任一函数 任 司
,

存在内插函数 约
,

使得 艺
。 一 这

里

、公。一 。。。 · · · 一 ,一
·

从 式我们不难看到 试 是主尺度函数当且仅当

‘卜 艺 击
, “ 一 , ‘ 任 妈 ,

·
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, , 一

【』
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,

,

一

」
, 六、 ,

, 一

【」 、崛
肠

·

, 一 一

」
一

·

, 一

〕 加
, 一

〕 价
, , , 一

肠
·

, 一

,

· ,

, 一

〔 肠
, ,

一 一
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【 』张建康
,

保 铮
,

于宏毅 带离散小波变换中正交小波的通近性能分析 中国科学 辑
,
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